AO

We leggen het assenstelsel natuurlijk volgens de twee loodrechte zijden van de
driehoek en geven coordinaten:

AO = (070)7A1 = (anl)vAQ = ($2792),A3 = (x37y3)aA4 = (334’94)7145 = (1’0)
Het punt A} is steeds de projectie van A; op X of Y, welke as op geprojecteerd
wordt, blijkt uit de context.

(1) Eerst beschouwen we de rechte hoek
De eerste trissectrice van de rechte hoek heeft dan als vergelijking
3
Ly « y=tan(30°)z = gm

De tweede trissectrice heeft dan als vergelijking
L) < y=tan(60°)z = V3 z

(2) Dan beschouwen we de hoek gevormd door de hypotenusa en de Y-as.
De eerste bissectrice heeft als vergelijking (gebruik de tangens definitie in
driehoek A3 A4A}.)

Ly —y= T+
Y1 — Y4
De tweede bissectrice heeft als vergelijking (gebruik de tangens definitie in

driechoek A; A3A%.)

Ly—oy= T+
Y1 — Y3
(3) Dan beschouwen we de hoek gevormd door de hypotenusa en de X-as.
De eerste bissectrice heeft als vergelijking (gebruik de tangens definitie in
driehoek A5A3A%.)
Ys . _ U3
1-— I3 1-— X3

Ls(—)y:

De tweede bissectrice heeft als vergelijking (gebruik de tangens definitie in
driehoek A5A5AjL.)

Y2 Y2
T —
1—352 1—$2

Ly —y=

1



Nu drukken we uit dat Ay = (z2,y2) het snijpunt is van Ly en Lj:

&

VO Y2 Y2
3 2 1-— ) 2 1— T2
Dit vormen we om tot een polynoom:

V3

— T2(1 = 22) = yow2 — 2

3
Voor Cocoa wordt dit

a
(1) 372~ T3 — Yoo + Yo = 0
(2) a>-3=0

omdat Cocoa niet kan werken met irrationale getallen.

Nu drukken we uit dat As = (z3,ys) het snijpunt is van Ls en Lj:
r3 Y3 Y3

T3ty = r3 —

Y1 — Y3 1—m3 1—m3

Dit vormen we om tot een polynoom:

x%(l —x3) +y1(1 —23)(y1 — y3)) = yaza(y1 — y3) — ya(y1 — v3)
Voor Cocoa:
(3) x§(1 —x3) +y1(1 —3)(y1 —y3)) — ysr3(y1 — y3) +ys(y1 —y3) =0
Nu drukken we uit dat Ay = (24, y4) het snijpunt is van L} en Lo:

\/§I4=

z4+y1 =0

Voor Cocoa:

(4) azs(yr — ya) — 5 — y1(y1 — ya)
Er is automatisch uitgedrukt dat L, en L} trissectrices zijn van de rechte hoek.
Om uit te drukken dat Ls en L trissectrices zijn gebruiken we de gekende formule

3tanx — tan3 x

tan(3x) =
(32) 1 —3tan’zx
en
2tanx
tan2r = ————
1 —tan“zx
Voor de hoek ingesloten door de X-as en de hypotenusa geeft dit als resultaat:
3
Y
3132@ - (17;2)3
h=—"""32
1-— 37(1_%2)2
en Y2
y?) _ 2 17&72
1— T3 1 3

T (1-w2)?
Enig vereenvoudigwerk:
3ya (1 —x2)? — 3
(1—2)% = 3y3(1 — x2)

Y1 =

en
ys  2ya(1 — )

1—z3  (1—m2)2—y2



y1((1 = 22)° = 3y3(1 — x2)) = 3y2(1 — x2)* — y5
en
(1= 23)(2y2(1 — 22)) = y3((1 — 22)* — 33)
De vergelijkingen voor Cocoa:

(5) y1((1—22)° = 3y5(1 — x2)) — 3y2(1 — 22)* + y
en
(6) (1= 23)(2y2(1 — 22)) — y3((1 — 22)* — 3)
Voor de hoek ingesloten door de Y-as en de hypotenusa geeft dit als resultaat:
13
1 hi-vi Wi’
Y1 o 1— 3L
(y1—va)?
en
Ty
T3 _ Y1—Y4
= 2
v s 1- (y1*§14)2
Enig vereenvoudigwerk:
1 3wy - ya)? —
y1 (y1 —ya)® = 323 (y1 — ya)
en
x3 _ 2x4(y1 —ya)
yi—ys  (y1—ya)?—ad
en nog wat:
(1 —ya)® = 325(y1 — ya)) = y1 (Bra(yn — ya)® — )
en

w3((yr — ya)? — ) = (y1 — ¥3) 2za(y1 — ya))
En ziedaar de laatste twee vergelijkingen voor Cocoa:

(7) ((yr — ya)® = 323 (y1 — ya)) — 1 (Bza(yr —ya)> — 2) =0

en

(8) z3((y1 — ya)® — 23) — (1 — y3)(2za(y1 —ya)) =0



